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Matura probna 2024 - matematyka PR
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#1 MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

Umowa:
Gdy zdanie p jest prawdziwe to jego wartos¢ logiczna wynosi 1

Gdy zdanie p jest falszywe to jego wartos¢ logiczna wynosi 0

Podaj sume i iloczyn rozwigzan réwnania:

o9 — 9024
Odp:
Suma pierwiastkédw wynosi wynik podaj w postaci licznik/mianownik (1p)

lloczyn pierwiastkéw wynosi (1p)

#2 MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

Oblicz granice

e A gL Cp RS B2 L G B LG
lim

Ti—*00 gn

Wynik podaj w postaci utamka p/q gdzie p i g sg wzajemnie pierwsze
Odp: p = (1p)

Odp: q = (1p)

Nastepnie podaj wynik w postaci utamka dziesietnego

Odp: (1p)
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#3 MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

Niech a, b beda liczbami rzeczywistymi dodatnimi.

Zaktadajac, ze kazde z réwnan: x2 + qx + 2b = 0, x2 + 2bx +a = 0 Ma rozwigzania rzeczywiste

a) znajdz najmniejszg mozliwg wartos¢ sumy: a+b
Odp: (1p)

b) Ocen wartos¢ logiczng zdania p: Najmniejsza mozliwa warto$¢ sumy a+b jest liczbg pierwsza.
Odp: (1p)

c) Ocen wartos¢ logiczng zdania r: Najmniejsza mozliwa warto$¢ sumy a+b jest liczbg parzysta

Odp: (1p)

#4 MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

W tréjkacie ABC punkt D lezy na boku CB. Miara kata CAD wynosi 60 =, miara kata DAB wynosi 60=. |AC| =
3, |AB| = 6. Wyznacz |AD|.

Odp: |AD| = (1p)
Ocen wartos¢ logiczng zdania p: |AD] jest liczba pierwszg
Odp: (1p)

g/
Ocen wartos¢ logiczng zdania r: Pole tréjkata ABC wynosi: i

Odp: (1p)
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#5 MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

W urnie znajduje sie 13 kul oznaczonych: 1,2,3,..,13. Z urny losowo wybieramy 6 kul. Jakie jest
prawdopodobienstwo, ze suma liczb przyporzadkowanych wybranym kulom bedzie nieparzysta?

OdpowiedzZ podaj w postaci utamka nieskracalnego p/q . Nastepnie podaj wynik w postaci utamka
dziesietnego z doktadnoscia do trzech cyfr po przecinku.

Odp: p = (1p)
Odp: q = (1p)
Odp: (1p)

#6 MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

Drut o dtugosci | wyginamy na ksztatt wycinka kota (patrz rysunek).

Dla jakiej wartosci kata A (w radianach) pole tego wycinka jest najwieksze?
Odp: (1p)
Ocen wartos¢ logiczng zdania p: Kat ten jest rozwarty
Odp: (1p)
Ocen wartos¢ logiczng zdania r: Kat ten jest wiekszy od kata 120 =

Odp: (1p)
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#7 MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

Pole powierzchni prostopadtoscianu wynosi 44cm?2. Suma dtugosci jego krawedzi wynosi 36cm. Wyznacz
dtugos¢ przekatnej prostopadtoscianu i ocen wartos¢ logiczng nastepujacych zdan

p: Dtugos¢ przekatnej jest wieksza od 6

Odp: (1p)

r. Dlugos¢ przekatnej wyrazona jest liczbg niewymierng
Odp: (1p)

s: Dlugos¢ przekatnej jest liczbg podzielng przez 7
Odp: (1p)

z: Dtugos¢ przekatnej jest wyrazona liczba pierwszg

Odp: (1p)

MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

Przedstaw wielomian w(x) = x*+4 w postaci iloczynu dwéch wielomianéw stopnia drugiego o
wspétczynnikéw catkowitych:

H*
(o]

(x2+ax+b8)(x2+ex+d), 9dzie g = ¢
Nastepnie zauwaz, ze W(1) = 5 to liczba pierwsza.

Dla ilu naturalnych wartosci n, W(n) jest liczba pierwsza?

Odp: a = (1p)
Odp: b = (1p)
Odp: ¢c = (1p)
Odp: d = (1p)
Odp: Licznosc zbioru {n & N:W{n)jest liczba pierwsza } WYyNosi (1p)
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#9 MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

Dany jest okrag o réwnaniu 42 +y2 —2x — 6y +5=0o0raz punkt M= (0,5 ; 2)

a) Jaka najmniejsza dtugos¢ ma promien okregu, ktéry jest styczny wewnetrznie do danego okregu i
przechodzi przez punkt M?Wynik podaj z doktadnoscia do trzech cyfr po przecinku

Odp: (1p)

b) W dany okrag wpisano kwadrat tak, ze punkt M nalezy do jednej z jego przekatnych. Napisz réwnania
kierunkowe prostych, w ktérych zawieraja sie boki tego kwadratu. Podaj wartos¢ najwiekszego wyrazu
wolnego wystepujgcego w tych réwnaniach

Odp: (1p)

c) Podaj wartos¢ najmniejszego wspodtczynnika kierunkowego wystepujgcego w tych réwnaniach

Odp: (1p)

d) Czy punkt P(4,2) moze by¢ wierzchotkiem kwadratu opisanego na tym okregu. W przypadku pozytywnym

w polu odpowiedzi wpisz 1, w przeciwnym przypadku 0.

0dp: (1p)
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#10 MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

Dla jakich wartosci parametru k, réwnanie coséx+ sinfx = log, k Posiada rozwigzanie?
Wynik powinien miec postac k & [q, b]

Podaj a w postaci licznik/mianownik

Odp: (1p)
Podaj b
Odp: (1p)

Podaj wartos¢ iloczynu ab w postaci licznik/mianownik
Odp: (1p)
Podaj wartos¢ ilorazu b/a w postaci licznik/mianownik
Odp: (1p)
Podaj wartos¢ ilorazu a/b w postaci licznik/mianownik

0dp: (1p)
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doktadnoscia do groszy.

Wynik podaj w postaci ab,cd gdzie a - to cyfra dziesigtek, b - jednosci, c - czesci dziesietnych, d -
czesci setnych przyblizonego wyniku do czesci setnych.

Odp:

a= (1p)
b= (1p)
c= (1p)
d= (1p)
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MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

Pojemnik w ksztatcie prostopadtoscianu z otwartg gérag musi mie¢ objetos¢ 16 metréw szesciennych.
Ponadto jeden bok podstawy musi mie¢ 4 metry dtugosci. Jesli materiat na podstawe kosztuje 8 zt za
metr kwadratowy, a materiat na $ciany boczne kosztuje 2 zt za metr kwadratowy, znajdZ wymiary
pojemnika tak, aby koszt materiatu do jego wykonania byt minimalny. Oblicz minimalny koszt z
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MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

Wiadomo, ze liczby ctgx, 1, fnr dlax e (f,n] sg pierwszymi trzema wyrazami ciggu arytmetycznego
1+cosx 2

Iy

a) Oblicz pierwszy wyraz i réznice tego ciggu. Wynik zaokraglij do czesci dziesietnych
Odp: a1 = (1p)

Odp: r = (1p)

b) lle wyrazéw tego ciggu spetnia nierdwnos¢: (a, — 14— 13v3)(a, ++3) =0

Odp: (1p)

c) Oblicz sume wyrazéw tego ciggu od pietnastego do dwudziestego pigtego wtacznie. Wynik podaj w
zaokragleniu do jednosci

Odp: (1p)
d) Ocen wartos¢ logiczng zdania p: g,z + ay + -+ a5 jest liczba wymierng

Odp: - wpisz 0 gdy fatsz lub 1 gdy prawda (1p)
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#13 MATURY PROBNE 2024, Matematyka rozszerzenie

W okrag o promieniu R = 10 wpisano kwadrat i tréjkat réwnoboczny majace wspdlny wierzchotek. Oblicz
pole i obwdd czesci wspdlnej obu figur.

OdpowiedZ podaj w postaci:
Pole: q(py3—¢)

Obwod: ay3(e+2vZ—f—+/3)

Odp: a = , (1p)
Odp: b = , (1p)
Odp: ¢ = , (1p)
Odp: d = , (1p)
Odp: e = , (1p)
Odp: f = , (1p)
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