
 

Próbny egzamin maturalny 

 

MATEMATYKA 
Poziom rozszerzony 
 

DATA  EGZAMINU:   6 marca 2025 r. 

CZAS TRWANIA EGZAMINU:   180 minut 

LICZBA PUNKTÓW DO UZYSKANIA:   50 

 

Instrukcja dla zdającego  
 

1. Upewnij się, że arkusz egzaminacyjny zawiera 27 stron z zadaniami 1–13.  

2. Brak uzasadnienia lub ważnych obliczeń może skutkować utratą punktów. 

3. Odpowiedzi wpisuj wyłącznie w wyznaczonych miejscach.  

4. Pisz wyraźnie czarnym długopisem lub piórem. 

5. Nie stosuj korektora — błędy skreślaj.  

6. Brudnopis nie podlega ocenie. 

7. Możesz korzystać ze specjalnych wzorów matematycznych, cyrkla i linijki oraz kalkulatora 

prostego. 

 

 

ŻYCZYMY POWODZENIA! 
 
 
 

WYPEŁNIA ZDAJĄCY  
 

       KOD        PESEL 

                 

Opracowanie materiałów: 

Agnieszka Dworczyk 

Bartłomiej Wyszyński 

Joanna Mucha 
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Zadanie 1. (0–2) 

Oblicz środkowy wyraz rozwinięcia     
 

 
 
  

.  

Wynik przedstaw w postaci      ,   gdzie         oraz      .   Zapisz obliczenia. 
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Zadanie 2. (0–2) 

Dana jest dodatnia liczba     i dodatnia liczba   : 

 

                              

                        

Oblicz, ile razy liczba         jest większa od liczby  
 

 
 .  Zapisz obliczenia.      
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Zadanie 3. (0–2) 

Oblicz granicę 
 

   
   

               
 

 
Zapisz obliczenia. 
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Zadanie 4. (0–3) 

Wśród pewnej społeczności kobiet i mężczyzn przeprowadzono ankietę w której zadano 

pytanie: „Czy jest Pan/Pani za legalizacją posiadania broni palnej w Polsce?”. W tej grupie 

osób       ankietowanych stanowią kobiety, z których      opowiedziało się za legalizacją 

oraz       mężczyzn jest jej przeciwna. Spośród wszystkich ankietowanych wybrano 

losowo jedną osobę oraz okazało się, że osoba ta jest zwolennikiem posiadania broni palnej. 

  

Oblicz prawdopodobieństwo, że wylosowana osoba jest kobietą.  

Wynik zapisz w postaci procentu. Zapisz obliczenia. 

 

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

                                

 

W
ię

ce
j a

rk
us

zy
 z

na
jd

zi
es

z 
na

 st
ro

ni
e:

 a
rk

us
ze

.p
l



Strona 6 z 27 

Zadanie 5. (0–3) 

Funkcja   jest określona wzorem                          dla każdego     . 

 
 

Wykaż, że funkcja   ma w zbiorze liczb rzeczywistych co najmniej dwa miejsca zerowe 

przeciwnych znaków. 
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Zadanie 6. (0–3) 

Funkcja                jest określona dla każdej liczby rzeczywistej      
  

 
     .  

Punkt            należy do wykresu funkcji   . 

 

Oblicz      oraz wyznacz równanie stycznej do wykresu funkcji     w punkcie      

Zapisz obliczenia. 
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Zadanie 7. (0–4) 

Rozwiąż nierówność 
 

                 
 
 
gdzie lewa strona nierówności jest sumą zbieżnego, nieskończonego ciągu 

geometrycznego. Zapisz obliczenia. 
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Zadanie 8. (0–4) 

Rozważamy wszystkie liczby naturalne ośmiocyfrowe, w których zapisie dziesiętnym 

występuje dokładnie dwa razy cyfra     i dokładnie trzy razy cyfra   . 

 
 
Oblicz, ile jest wszystkich takich liczb. Zapisz obliczenia. 
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Zadanie 9. (0–4) 

Dany jest trójkąt     o polu równym   ,  w którym podstawa        ma długość  .  

Z wierzchołka     poprowadzono wysokość        na bok        trójkąta     .  

Z kąta       poprowadzono odcinek, który przecina bok        w punkcie     takim, że  

punkt     leży na symetralnej odcinka        oraz          .  Odcinek        przecina 

wysokość        w punkcie     i tworzy czworokąt        (zobacz rysunek). 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Oblicz długość boku        tego trójkąta. Zapisz obliczenia. 
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Zadanie 10. (0–5) 

Parabola            przecina okrąg o równaniu                  w 

punktach o współrzędnych      . Punktem kratowym nazywamy taki punkt, który w 

kartezjańskim układzie współrzędnych         ma obie współrzędne     i     będące liczbami 

całkowitymi. 

 
Oblicz pole trójkąta ograniczonego punktami kratowymi przecięcia paraboli z 

okręgiem oraz początkiem kartezjańskiego układu współrzędnych. Zapisz obliczenia. 
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Zadanie 11. (0–6) 

Rozwiąż równanie 
 

        
    

     
 

 
 

w zbiorze           .  Zapisz obliczenia. 
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Zadanie 12. (0–6) 

Wyznacz wszystkie wartości parametru   ,  dla których równanie 
  

                            
 

ma dwa różne rozwiązania rzeczywiste      ,      spełniające warunki: 
 

                    oraz      
 

  
  

 

  
        

 
Zapisz obliczenia.      
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Zadanie 13. 

Rozważamy wszystkie stożki o polu powierzchni bocznej      , których promień podstawy 

ma długość nie większą niż     . 

 
 
Zadanie 13.1. (0–2) 

Wykaż, że objętość     każdego z takich stożków w zależności od długości    

promienia podstawy jest określona wzorem 
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Zadanie 13.2. (0–4) 

Objętość     stożka w zależności od długości     promienia podstawy jest określona wzorem 

 

 

     
 

 
           

 

dla              

 

Wyznacz długość   promienia podstawy tego z rozważanych stożków, którego 

objętość jest największa. Oblicz tę największą objętość. Zapisz obliczenia. 
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BRUDNOPIS (nie podlegający ocenie) 
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